
Äåéñòâèÿ ãðóïï, îðáèòû, ñòàáèëèçàòîðû, êëàññû ñîïðÿæ¼ííîñòè.
Îïðåäåëåíèå 1. Äåéñòâèåì ãðóïïû G íà ìíîæåñòâå X íàçûâàåòñÿ îòîáðàæå-
íèå α : G×X → X ñî ñâîéñòâàìè:

1) α(e, x) = x;
2) α(h, α(g, x)) = α(hg, x).
Îáîçíà÷åíèå α(g, x) = g · x.

Îïðåäåëåíèå 2. Îðáèòà ýëåìåíòà x ïðè äåéñòâèè ãðóïïû G � ýòî {g · x | g ∈
G}.

Ñòàáèëèçàòîð òî÷êè x � ýòî St(x) = {g ∈ G | g · x = x}.
Çàäà÷à 1. Äîêàæèòå, ÷òî St(x) � ïîäãðóïïà â G.
Çàäà÷à 2. Ïóñòü St(x) = H, ÷åìó ðàâåí St(g · x)?
Çàäà÷à 3. Ïóñòü G � ãðóïïà îïåðàòîðîâ, äåéñòâóþùàÿ íà âåêòîðíîì ïðî-
ñòðàíñòâå óìíîæåíèÿìè. Íàéòè îðáèòû, âûáðàòü ïðåäñòàâèòåëè è íàéòè èõ
ñòàáèëèçàòîðû.

à) G = GLn;
á) G = On � ãðóïïà îðòîãîíàëüíûõ ìàòðèöæ
â) ãðóïïà íåâûðîæäåííûõ äèàãîíàëüíûõ ìàòðèö
ã) ãðóïïà íåâûðîæäåííûõ âåðõíåòðåóãîëüíûõ ìàòðèö

Çàäà÷à 4. Ïóñòü G = GLn íàéòè îðáèòû ïðè äåéñòâèè íà ìíîæåñòâå k-ìåðíûõ
ïîäïðîñòðàíñòâ â n-ìåðíîì ïðîñòðàíñòâå.
Çàäà÷à 5. Ïóñòü F � ìíîæåñòâî âñåõ öåïî÷åê V1 ⊂ V2 ⊂ . . . ⊂ Vn = V , ãäå
dimVi = i. Íàéòè îðáèòû äåéñòâèÿ GLn íà F ñòàáèëèçàòîðû ïðåäñòàâèòåëåé.
Çàäà÷à 6. Îïèñàòü îðáèòû äåéñòâèÿ GLn(C íà êîìïëåêñíûõ ìàòðèöàõ n× n
ñîïðÿæåíèÿìè.
Îïðåäåëåíèå 3. Êëàññû ñîïðÿæ¼ííîñòè � ýòî îðáèòû ïðè äåéñòâèè ãðóïïû
íà ñåáå ñîïðÿæåíèÿìè.
Çàäà÷à 7. Îïèñàòü êëàññû ñîïðÿæ¼ííîñòè è íàéòè âñå íîðìàëüíûå ïîäãðóïïû
â

à) S4,
á) A4,
â) Q8,
ä) D6.

Çàäà÷à 8. Ïóñòü G � ãðóïïà àôôèííûõ ïðåîáðàçîâàíèé â n-ìåðíîì ïðîñòðàí-
ñòâå. g · f(x) = f(g−1x) � åéñòâèå íà ìíîæåñòâå êâàäðàòè÷íûõ ôóíêöèé. Äîêà-
çàòü, ÷òî ýòî äåéñòâèå è íàéòè îðáèòû.
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