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Курс посвящён теории разрешимости алгебраических уравнений в радикалах, разработанной французским математиком Эваристом Галуа (1811-1832). Именно Галуа заложил основы таких разделов современной алгебры, как теория групп и полей, преобразив средневековую алгебру - науку о решении уравнений. Главная идея курса - донести столь важные и красивые идеи теории Галуа в максимально доступной и в то же время строгой форме, постепенно расширяя понятийный аппарат и инструментарий. Наша задача - изложить теорию Галуа студентам младших курсов, существенно расширив их познания в алгебры, теории чисел и истории этих областей. В первой половине курса мы занимаемся алгебраическими числами и расширениями полей и с их помощью доказываем ряд классических результатов: теорему Гаусса о построении правильных многоугольников, теорему Абеля онеразрешимости общего уравнения степени 5 и выше, теорему Галуа-Кронекера о неразрешимости конкретного уравнения с целыми коэффициентами. Освоив технику расширений полей, мы переходим к группам их автоморфизмов - группам Галуа посвящена вторая часть курса. Мы строим теорию разрешимых групп, доказываем критерий Галуа разрешимости уравнений в радикалах, передоказываем упомянутые классические результаты и ряд новых (абелевы, круговые расширения, обратная задача теории Галуа и др.). Спецкурс дополняет и углубляет обязательный курс алгебры 1-3 семестров. В частности, слушатели узнают, как Лагранж пришёл к теореме Лагранжа, как появились нормальные подгруппы, для чего вначале использовались разрешимые группы (и откуда появились эти названия). Отдельное внимание уделяется алгоритмическим вопросам. 

