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Çàäà÷è

(1) Äîêàæèòå, ÷òî ëþáîå êâàäðàòè÷íîå îòîáðàæåíèå P2 99K P2

â íåêîòîðûõ êîîðäèíàòàõ ìîæåò áûòü ïðèâåäåíî ê îäíîìó
èç ñëåäóþùèõ ôîðì:

(x0 : x1 : x2) 7−→


(x1x2 : x0x2 : x0x1)

(x0x2 : x1x2 : x2
0)

(x2
0 : x0x1 : x2

1 + x0x2)

(2) Ïóñòü C ⊂ P2 � ðàöèîíàëüíàÿ êóáè÷åñêàÿ êðèâàÿ. Ìîæíî
ëè åå îòîáðàçèòü íà ïðÿìóþ ïðåîáðàçîâàíèåì Êðåìîíû?

(3) Ïóñòü C ⊂ P2 � ðàöèîíàëüíàÿ êðèâàÿ ñòåïåíè 4. Ìîæíî ëè
åå îòîáðàçèòü íà ïðÿìóþ ïðåîáðàçîâàíèåì Êðåìîíû?

(4) Ðàçëîæèòå êâàäðàòè÷íîå ïðåîáðàçîâàíèå

(x, y) −→ (x, y + x2)

â êîìïîçèöèþ ïðîåêòèâíûõ ïðåîáðàçîâàíèé è ñòàíäàðòíûõ
êâàäðàòè÷íûõ èíâîëþöèé.

(5) Êîãäà ïðåîáðàçîâàíèå äå Æîíêúåðà ñîïðÿæåíî ïðîåêòèâ-
íîìó?

(6) Ïóñòü G ⊂ Cr2(C) � êîíå÷íàÿ ïîäãðóïïà âèäà G ' (µp)
r,

ãäå p � ïðîñòîå. Äîêàæèòå, ÷òî r ≤ 2 + 2δ2,p + δ3,p. Êîãäà
äîñòèãàåòñÿ ðàâåíñòâî?

(7) Ðàññìîòðèì êîìïîçèöèþ F1 99K F1 äâóõ ýëåìåíòàðíûõ ïðå-
îáðàçîâàíèé. Êàêîå áèðàöèîíàëüíîå îòîáðàæåíèå ïëîñêî-
ñòè îíà èíäóöèðóåò?

(8) Îáÿçàòåëüíî ëè êóáè÷åñêîå îòîáðàæåíèå P2 99K P2 ÿâëÿåò-
ñÿ ïðåîáðàçîâàíèåì äå Æîíêúåðà?

(9) Îáÿçàòåëüíî ëè îòîáðàæåíèå P2 99K P2 ñòåïåíè 4 ÿâëÿåòñÿ
ïðåîáðàçîâàíèåì äå Æîíêúåðà?

(10) Îáÿçàòåëüíî ëè îòîáðàæåíèÿ χ è χ−1 ∈ Cr2(C) èìåþò îäè-
íàêîâóþ ñòåïåíü?

(11) Ïóñòü áèðàöèîíàëüíîå îòîáðàæåíèå χ : P2 99K P2 ÿâëÿ-
åòñÿ áèðåãóëÿðíûì â íåêîòîðîé àôôèííîé êàðòå A2. Êà-
êèìè ñâîéñòâàìè îáëàäàåò áàçèñíîå ìíîæåñòâî ñèñòåìû
χ−1
∗ |OP2(1)|?
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