
Äîìàøíåå çàäàíèå �13

1. Ïóñòü D � êîíå÷íîìåðíàÿ àëãåáðà ñ äåëåíèåì, è A = Matn(D). Äîêàçàòü, ÷òî àëãåáðà A
öåíòðàëüíà òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà D öåíòðàëüíà.

2. Ïóñòü A,B � ïðîñòûå êîíå÷íîìåðíûå àññîöèàòèâíûå àëãåáðû (ñ íåíóëåâûì óìíîæåíèåì),
ïðè÷¼ì A öåíòðàëüíà. Äîêàçàòü, ÷òî àëãåáðà A ⊗ B ïðîñòà è Z(A ⊗ B) = 1 ⊗ Z(B) ' Z(B).
Â ÷àñòíîñòè, åñëè A,B öåíòðàëüíû, òî è A⊗B öåíòðàëüíà.

3. Îáîñíîâàòü àññîöèàòèâíîñòü óìíîæåíèÿ â Br(K).

4. Ïóñòü K � ïîëå õàðàêòåðèñòèêè 6= 2. Äîêàçàòü, ÷òî:

(a) îáîáù¼ííàÿ àëãåáðà êâàòåðíèîíîâ D(K,α, β) � öåíòðàëüíàÿ ïðîñòàÿ àëãåáðà ðàçìåðíî-
ñòè 4 (à çíà÷èò, ëèáî àëãåáðà ñ äåëåíèåì, ëèáî èçîìîðôíà Mat2(K));

(b) [D(K,α, β)] � ýëåìåíò ïîðÿäêà 2 â ãðóïïå Áðàóýðà Br(K);

(c) D(K, 1, 1) ' Mat2(K);

(d) D(K,α, 1) ' Mat2(K).

(e) Êàê âûãëÿäÿò êâàòåðíèîííîå ñîïðÿæåíèå è êâàòåðíèîííàÿ íîðìà â Mat2(K)?


