
Äîìàøíåå çàäàíèå �13

1. Îïèñàòü âñå íåïðèâîäèìûå êîìïëåêñíûå ëèíåéíûå ïðåäñòàâëåíèÿ ãðóïï:

(a) Q8;

(b) A4 × Z/3Z;

(c) G =


1 a b
0 1 c
0 0 1

 , a, b, c ∈ F3

.

2. Íàéòè êîëè÷åñòâî è ðàçìåðíîñòè íåïðèâîäèìûõ êîìïëåêñíûõ ëèíåéíûõ ïðåäñòàâëåíèé ãðóïï:

(a) A5;

(b) íåêîììóòàòèâíîé ãðóïïû G ïîðÿäêà p3 (ãäå p � ïðîñòîå ÷èñëî).

3. Ñóùåñòâóåò ëè êîíå÷íàÿ ãðóïïà, ó êîòîðîé íåïðèâîäèìûå êîìïëåêñíûå ëèíåéíûå ïðåäñòàâ-
ëåíèÿ èñ÷åðïûâàþòñÿ:

(a) äâóìÿ îäíîìåðíûìè è äâóìÿ ïÿòèìåðíûìè;

(b) ïÿòüþ îäíîìåðíûìè è îäíèì ïÿòèìåðíûì?

4. Äîêàçàòü, ÷òî â ãðóïïå GL2(C) íåò ïîäãðóïïû, èçîìîðôíîé S4.

5. Äîêàçàòü, ÷òî â ëþáîì ïÿòèìåðíîì êîìïëåêñíîì ëèíåéíîì ïðåäñòàâëåíèè ãðóïïû A4 èìååòñÿ
îäíîìåðíîå èíâàðèàíòíîå ïîäïðîñòðàíñòâî.

6. Äîêàçàòü, ÷òî â ãðóïïå GLn(C) èìååòñÿ ëèøü êîíå÷íîå ÷èñëî êîíå÷íûõ ïîäãðóïï çàäàííîãî
ïîðÿäêà, ñ òî÷íîñòüþ äî ñîïðÿæ¼ííîñòè.


