
Äîìàøíåå çàäàíèå �12

1. Ïóñòü g� àëãåáðà Ëè ñ áàçèñîì {e1, . . . , e5} è íåíóëåâûìè êîììóòàöèîíííûìè ñîîòíîøåíèÿìè
(ñ òî÷íîñòüþ äî ïåðåñòàíîâêè àðãóìåíòîâ):

[e1, e5] = 2e1, [e2, e3] = e1, [e2, e5] = e2 + e3, [e3, e5] = e3 + e4, [e4, e5] = e4.

(a) Äîêàçàòü, ÷òî g ðàçðåøèìà.

(b) Íàéòè ìàòðèöó ôîðìû Êèëëèíãà â áàçèñå {e1, . . . , e5}. Êàêîâî ÿäðî ôîðìû Êèëëèíãà?

2. Ïóñòü g � àëãåáðà Ëè, è h /g � èäåàë. Äîêàçàòü, ÷òî îãðàíè÷åíèå íà h ôîðìû Êèëëèíãà äëÿ
g åñòü ôîðìà Êèëëèíãà äëÿ h.

3. Ïóñòü íà àëãåáðå Ëè g çàäàíî íåâûðîæäåííîå ñêàëÿðíîå óìíîæåíèå. Äîêàçàòü: z(g)⊥ = [g, g].

4. Áóäóò ëè ïðîñòûìè (è ïðè êàêèõ n) àëãåáðû Ëè

(a) sp2n(K),

(b) son(K)?

5. (a) Äîêàçàòü, ÷òî ôîðìà Êèëëèíãà íà gln(K) èìååò âèä: (ξ | η)ad = 2n tr(ξ · η)− 2 tr(ξ) · tr(η).
(b) Ïðîâåðèòü, ÷òî ôîðìà Êèëëèíãà íà sln(K) íåâûðîæäåíà.

6. Âû÷èñëèòü ôîðìó Êèëëèíãà íà àëãåáðå Ëè son(K). Áóäåò ëè ýòà àëãåáðà Ëè ïîëóïðîñòîé?

7. Ìîæåò ëè ôîðìà Êèëëèíãà íà âåùåñòâåííîé àëãåáðå Ëè áûòü ïîëîæèòåëüíî îïðåäåëåíà?


