
Äîìàøíåå çàäàíèå �13

1. Ïóñòü ωk � k-é ôóíäàìåíòàëüíûé âåñ àëãåáðû Ëè sln.

(a) Âû÷èñëèòü ωk(x), ãäå x =

x1 . . .
0

0 xn

 � ýëåìåíò ïîäàëãåáðû Ëè äèàãîíàëüíûõ ìàò-

ðèö t ⊂ sln.

(b) Äîêàçàòü, ÷òî åñòåñòâåííîå ïðåäñòàâëåíèå ãðóïïû SLn â ïðîñòðàíñòâå
∧k(Cn) íåïðèâî-

äèìî, ñî ñòàðøèì âåñîì ωk.

2. Äîêàçàòü, ÷òî åñòåñòâåííîå ïðåäñòàâëåíèå ãðóïïû SLn â ïðîñòðàíñòâå Sk(Cn) íåïðèâîäèìî,
ñî ñòàðøèì âåñîì kω1.

3. Ïóñòü λ � âåñ àëãåáðû Ëè sln ñ ÷èñëîâûìè îòìåòêàìè λ1, . . . , λn−1 ∈ Z≥0. Óêàçàòü â ïðîñòðàí-
ñòâå

Cn ⊗ · · · ⊗ Cn︸ ︷︷ ︸
λ1

⊗
∧2(Cn)⊗ · · · ⊗

∧2(Cn)︸ ︷︷ ︸
λ2

⊗ · · · ⊗
∧n−1(Cn)⊗ · · · ⊗

∧n−1(Cn)︸ ︷︷ ︸
λn−1

èíâàðèàíòíîå ïîäïðîñòðàíñòâî ñ íåïðèâîäèìûì ïðåäñòàâëåíèåì ãðóïïû SLn ñòàðøåãî âåñà λ.


