
Äîìàøíåå çàäàíèå �7

1. Ðàçëîæèòü ëèíåéíîå ïðåäñòàâëåíèå ãðóïïû Ëè GLn(K) â ïðîñòðàíñòâå Kn ⊗ Kn (òåíçîðíîå
ïðîèçâåäåíèå äâóõ êîïèé ñòàíäàðòíîãî ïðåäñòàâëåíèÿ â ïðîñòðàíñòâå Kn) íà íåïðèâîäèìûå
ñëàãàåìûå.

2. Ïóñòü R : G → GL(V ) � ëèíåéíîå ïðåäñòàâëåíèå ñâÿçíîé âåùåñòâåííîé ãðóïïû Ëè G â
åâêëèäîâîì ïðîñòðàíñòâå V , ïðè÷¼ì dR(g) ⊆ so(V ). Äîêàçàòü, ÷òî ïðåäñòàâëåíèå R âïîëíå
ïðèâîäèìî.

3. Îïèñàòü âñå îäíîìåðíûå êîìïëåêñíûå ëèíåéíûå ïðåäñòàâëåíèÿ ñëåäóþùèõ âåùåñòâåííûõ è
êîìïëåêñíûõ ãðóïï Ëè:

(a) R;
(b) C;
(c) C×;

(d) T.

4. Àääèòèâíàÿ ãðóïïà Ëè K äåéñòâóåò ñàìà íà ñåáå ñäâèãàìè, è ýòî äåéñòâèå èíäóöèðóåò ëè-
íåéíîå ïðåäñòàâëåíèå ãðóïïû K â ïðîñòðàíñòâå K[x]≤n ìíîãî÷ëåíîâ ñòåïåíè ≤ n.

(a) Äîêàçàòü, ÷òî ýòî ïðåäñòàâëåíèå ÿâëÿåòñÿ ïðåäñòàâëåíèåì ãðóïïû Ëè, è âû÷èñëèòü åãî
äèôôåðåíöèàë.

(b) Íàéòè âñå èíâàðèàíòíûå ïîäïðîñòðàíñòâà äëÿ ýòîãî ïðåäñòàâëåíèÿ.

(c) Áóäåò ëè ýòî ïðåäñòàâëåíèå ïðèâîäèìûì, íåïðèâîäèìûì èëè âïîëíå ïðèâîäèìûì?


